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SiÊdetermininoÊtutteÊleÊterneÊdiÊvaloriÊdeiÊparametriÊrealiÊα,ÊβÊeÊγÊperÊiÊqualiÊ�̅� eÊ𝑦ത (forniteÊdalÊproblema)ÊsonoÊrispettivamenteÊunaÊsoluzioneÊottima delÊproblemaÊeÊdelÊ
suoÊduale.Ê

FissatiÊquindiÊdeiÊvaloriÊdiÊα,ÊβÊeÊγÊ,ÊsiÊdimostriÊcheÊinÊtaleÊscenarioÊ�̅� èÊunaÊsoluzioneÊammissibileÊmaÊnonÊottima perÊ(P),ÊeÊsiÊdeterminiÊunaÊdirezioneÊ
ammissibile diÊcrescitaÊperÊ�̅�



TraÊleÊterneÊindividuate,ÊsiÊdetermininoÊquelleÊperÊcuiÊilÊproblemaÊdualeÊammetteÊuna soluzioneÊottimaÊ𝑦ො taleÊcheÊ𝑦ොଵ >Ê0.

1)

SiÊdeterminiÊperÊqualiÊvaloriÊdiÊαÊlaÊsoluzioneÊdiÊbaseÊdualeÊassociataÊallaÊbaseÊBÊ=Ê{1,Ê2}ÊsiaÊottimaÊperÊilÊproblemaÊduale,Ê
discutendo l'unicità diÊtaleÊsoluzioneÊottimaÊalÊvariareÊdiÊα.
SiÊdimostriÊinoltreÊcheÊilÊproblemaÊ(Pα)ÊnonÊpuòÊessereÊsuperiormenteÊillimitato perÊnessunÊvaloreÊdiÊα

2)

siÊdeterminiÊperÊqualiÊvaloriÊdelÊparametroÊrealeÊαÊlaÊsoluzioneÊ�̅� (fornitaÊdalÊproblemaÊ)ÊsiaÊottima
perÊqualiÊvaloriÊdiÊαÊlaÊsoluzioneÊ�̅� siaÊl’unicaÊsoluzioneÊottima
perÊqualiÊvaloriÊdiÊαÊlaÊsoluzioneÊ�̅� siaÊunaÊsoluzioneÊdiÊbase,ÊdiscutendoneÊl’eventualeÊdegenerazione.

3)

seÊneÊscrivaÊilÊdualeÊe,ÊutilizzandoÊilÊteoremaÊdeboleÊdellaÊdualità,ÊsiÊindividuinoÊiÊvaloriÊdelÊparametroÊαÊperÊcuiÊlaÊsoluzioneÊ�̅� (fornitaÊdalÊproblema)ÊèÊottimaÊperÊilÊ
problema.

4)
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Nota:Ê01-02-2017ÊeÊ27-06-2017ÊsonoÊparticolari

20-02-2017

InÊgeneraleÊgliÊeserciziÊdiÊPLÊparametriciÊsiÊsvolgonoÊcomeÊgliÊeserciziÊdiÊtipoÊ3Ê((P)-->(D))ÊoppureÊdiÊtipoÊ2Ê((D)-->(P))ÊconÊl'unicaÊdifferenzaÊcheÊciÊsonoÊdeiÊparametri.

perÊdiscutereÊl'esistenzaÊdiÊsoluzioniÊottime devoÊusareÊlaÊcondizioneÊdegliÊscartiÊcomplementari•

PerÊquantoÊriguarda l’unicità dellaÊsoluzioneÊottimaÊdeterminata•

seÊ𝑦ത soluzioneÊottimaÊ(diÊbase)nonÊÊdegenere perÊÊ(D)alloraÊ�̅� soluzioneÊottimaÊdelÊprimaleÊèÊnecessariamenteÊÊÊÊÊunica.Ê1)

PerÊquantoÊriguardaÊl’unicità dellaÊsoluzioneÊottimaÊdeterminata•

FissoÊvaloreÊdi 𝛼 ammissibileÊ(𝛼 internoÊall'intervalloÊeÊ𝛼 agliÊestremi)1)
StudioÊl’insiemeÊdeiÊvincoliÊattiviÊI(�̅�(𝛼))Ê=Ê{ÊiÊ∈ {1,Ê.Ê.Ê.Ê,Êm}Ê:ÊAiÊ�̅�(𝛼)=ÊbiÊ}ÊperÊogniÊvaloreÊdiÊ(𝛼) (cheÊfissoÊioÊ)nell'intervallo

SeÊlaÊbaseÊBÊÊ(scelgoÊB⊂ I(�̅�(𝛼))Ê)ÊèÊprimaleÊammissibileÊeÊnonÊdegenereÊ(xÊèÊÊunaÊsoluzioneÊdiÊbaseÊprimaleÊottimaÊnonÊdegenere)ÊalloraÊ𝑦ത èÊ
l’unicaÊsoluzioneÊottimaÊdelÊduale

i.

SeÊlaÊbaseÊBÊÊfinaleÊèÊdualeÊammissibileÊeÊnonÊdegenereÊalloraÊ 𝑥ഥ(𝛼) èÊl’unicaÊsoluzioneÊottimaÊdelÊprimaleii.
seÊøxÊ`eÊunaÊsoluzioneÊdiÊbaseÊprimaleÊottimaÊdegenere,Ê(SeÊ#ÊI(�̅�(𝛼))Ê>Ê2)ÊÊcercoÊun'altraÊsolÊottimaÊdualeÊÊÊ𝑦ത ඁ corrispondenteÊaÊunaÊbaseÊB'Ê
ammissibileÊeÊcheÊrispettiÊlaÊcondizioneÊdegliÊscartiÊcomplementariÊconÊ�̅�(𝛼).ÊSegueÊcheÊ𝑦ത ඁ èÊanch’essaÊottima.ÊÊ(cioèÊfaccioÊl'esercizioÊdaÊ(P)
aÊ(D))

iii.

2)

perÊdiscutereÊl'esistenzaÊdiÊsoluzioniÊottime devoÊusareÊlaÊcondizioneÊdegliÊscartiÊcomplementari•
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SeÊilÊproblemaÊdualeÊammetteÊlaÊsoluzioneÊammissibileÊÊ𝑦ത conÊvaloreÊdellaÊfunzioneÊobiettivoÊdualeÊpariÊ
aÊÊ𝑦തbÊ=Ê5Ê(ovveroÊindipendenteÊdaÊα),ÊÊdalÊTeoremaÊdeboleÊdellaÊdualitàÊsegueÊcheÊlaÊfunzioneÊobiettivoÊ
diÊ(Pα)ÊèÊsuperiormenteÊlimitataÊdalÊvaloreÊ5Ê.ÊQuindiÊÊ(Pα)ÊnonÊpuòÊessereÊsuperiormenteÊillimitatoÊperÊ
nessunÊvaloreÊdiÊα.Ê

L’insiemeÊdegliÊindiciÊdeiÊvincoliÊattiviÊinÊøxÊ`eÊI(øx)Ê=Ê{ÊiÊ∈ {1,Ê.Ê.Ê.Ê,Êm}Ê:ÊAixøÊ=ÊbiÊ}Ê=Ê{i,Êj}ÊperÊogniÊαÊ6=Ê2,Ê
mentreÊI(øx)Ê=Ê{i,Êl,Êj}ÊperÊαÊ=Ê2.ÊSiÊosserviÊche,ÊessendoÊleÊrigheÊAiÊeÊAjÊlinearmenteÊindipendenti,ÊøxÊ`eÊunaÊ
soluzioneÊdiÊbaseÊperÊogniÊα,Ê`eÊammissibileÊperÊαÊ≥Ê2,ÊedÊ`eÊdegenereÊperÊαÊ=Ê2.Ê



siÊverifichiÊseÊlaÊsoluzioneÊ𝑦ത (fornitaÊdalÊtesto)ÊsiaÊottimaÊperÊilÊproblema.Ê
NelÊcasoÊinÊcuiÊloÊsia,ÊsiÊdiscutaÊseÊ𝑦ത siaÊl’unicaÊsoluzioneÊottimaÊdelÊproblema.Ê
Inoltre,ÊsiÊindividuiÊl’insiemeÊdiÊtutteÊleÊsoluzioniÊottimeÊdelÊproblemaÊdualeÊdiÊquelloÊdato.

1)

siÊindividuiÊl’insiemeÊdiÊtuttiÊiÊverticiÊottimiÊdelÊpoliedroÊprimale.2)
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SiÊnotiÊcheÊøxÊ`eÊsoluzioneÊottimaÊdiÊbase,ÊovveroÊunÊverticeÊdelÊpoliedroÊprimale,ÊinÊquantoÊlaÊ
sottomatriceÊdeiÊvincoliÊattiviÊ`eÊdiÊrangoÊ2.ÊøxÊ`eÊquindiÊl’unicoÊverticeÊottimoÊdelÊpoliedroÊprimale




